۰ 


ک2 
۰ ۳ 2 4 ۰ 
4 اض ل ا لی کا لم 0 
(INTRODUCTION TO MATHEMATICAL MODELLING)‏ 
aaa‏ 


1 تارف (Introduction‏ 
می یکلا ول بی ےآ پا ےکر دوفو ان رت تخل ق سلو ں کوک لک رر ے ہیں مقا ل کے طور رآ پ ساد ےتا 


سوالو وا کو محلو مم کر نے کے فا رمو نے کے استتعال مک لکیا ہے۔ فا مول( یإ مساوات ) ساو‌سوراورال ےی ن 
مقار س ال زر سووی شر اور مات رت وت ہنا ے۔ ہے فارمول رب ال موژل کی ا 
اال الک انال ٣‏ ساج کل زنرگ مساو ییا نککرتا ےر یاضیالی موزل »بت ال تک 
سا للل کے میں اتال موتا ے یس : 

e‏ لا س چوا دنل 

e‏ مونسون ے٦‏ ےکی می ںول یس 

تج ولو ال رارش 

٭ بڑےتہروں میں ٹر بی کک عزو کرش 

ال باب شس ت مآ پکور یاضیا ی موژل بنا_ذ 9 ے مار یکرا ی کا شال موڈ لب ےل 
ری یال موڈ پیک میں چم سل زنرگ سے تون سل لیت ہیں اورا شیک میا ول رپ ضیای مس کےطور ملع ہیں پھر 
ماس ریخا مت لاوم کر تے ہیں اورا کے لک ت انی اسل زندگی کے مت کی ز بان لک ے ہیں ساس کے بح ہم 
تب ںکہ ریگ لک قد رال زندگی کے ستل کے ے موضوع ہے۔ ا سط رج سے ریاف موڈ لیک کے ما زع سل تیل 
کل تر جما ی اور حقو لیت بو ہیں 

ما کی شرو ما تک شن ۸2.2 ںآ پ کے ذ ر بی اپٹاے گے عا ری سوالو ںکین ل کر نے سل نظ ر ڈا لک کر ے 
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25 یہاں ہم لے وهای سوال پٹ ان کے جوآپ کے زر ار سول می ںیل کے کے سوالول سے مشاه 
۔ بعد میں جم رین کے عپاررتی سوالو کوک لک نے ہیں اسستعال ہو سے چھے اق ام ر بای موڈ سیک می بھی استمال 
ہوتے ہیں_ 
اکن رشن یڑ کش .2 بی ہم رسا دہ سے موڈ لکا مطالعدکر ی کے _ 


کن ۸2.4 میں نمم وڈ لگ کے تما طقاس فادها رانا تک مدلا لک ی کے - 


۹ 


2د خارل سوالاات کارا (15ط (Review of Word P0‏ 
الاب مین ہم ییا سوالو کا مطال کر میں کے جوا ہے بی ہیں کی ےآ پ تیک سول میں کر کے ہیں ۔آ بے 
راست تا سب کے سوالوں رو کر ے ہیں ۔ 
نال 1: بیس نے اپ یکا ر ے 48 لیٹرپٹرول بیس 432 کلومیٹرکا سن رکیا۔ اٹ یکا ر ے نامک جک جانا ے جو 180 کلومیٹ ر کے 
فاصلہ رے۔ کے بط رو لکیاضرورت ہ وگ ؟ 
کل :اس سوا لکش ل کے میس شا مع اق مکی فرت بدا لے 
ترم 1 :یل : آپ اکتا پر یپرد از متا رن رد لک مقدار لے سے 
گے فا صل کے(راست )سیر ےتا سب میں ے۔ 

2 کلومیٹ رکا سفرکر نے کے لے پٹرو لک ضرورت - 8ٹ 

180 کلوم میرک س کر نے کے _ پپٹرو لک رورت ِِ 


ریاضال کل :مان بے 
ےک گیا فا صا = × 


رورت پڑنے والا پژول = و × کے راست اسب میں ے۔ 
اس لیے الاب متصلہ ے × = ر 

ٹس نے 48 لیٹرپٹرول سے 432 کلومیٹ رکا فا صل ےکر لہا تھا۔ 
ال 2 ۳-432 وک 
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۱۳ 48 1 
lu u ر‎ ۱ 
xXx 2 لے و‎ 


کیو کہ اس اس لئے 5 = رر 
سیاوات (1) جننا پٹرول درک ےاور ٹل کے گے فا صلہ کے ورمیا نویا نکر لی ے۔ 
ترم 2 :کل : م علوم کناچا سے ہی ںکہ 180 کلومیٹرفاصلہ کر ے کے کے یں کلت پولک رورت موی - 
97ے پ گی تررم علو مکرکی سے جب 180=× مو 00 ر ت سے 
180 


“= 0 
۲ 


ترم 2:3 جما :کیو نکی 0داس لے بی 1800 وی رکا فاص ےکر نے میں 20 لیٹرپٹرو لک ضردرت ہوگی کی 
آ پکوای الا ےک تا سورت مال ٹیس چم فا رمولہ(1) استعا لک ںکر سک ؟ مال کے طور فر کے 32 کلومیٹ رکا رات 
باک ے 180 کلو یٹ رکا را ست بین قلا ت ہکاسے ۔ بای رات کا رل پپٹرول تیڑشرح ےب ہوگاج بکر تن علاقہ م 
کشر ے۔ اس ط رح سے نامو لان بی عالانت می کا مک ےکا جب دوٹوں فاصلو میں استمال ہونے وا پپرول 
کش مساوی ہو۔ یا اکر ھالتوں میس ذرقی مونو پٹرد لک مقدار می ذرق ہکم ہو۔صرف انی صورت عال میس اتال 
ہوا پٹرول فی کے گے فا صل کے سید ھے تنا سب میں ہوگا۔ سوا لک کر کے وفت تم اسے ما نکر م2 ںک الات سال 
ہوں گے_ 


مال 2: ش ےس رر نے بن سالات ہک شرب ے مادو سود ر 0 رت ما یکا رک کی ۔س ما رکا ری سے وائیں 
لے والی م سے دہ 19000 رو تست خر یر والی ایک وا نک خن خر ینا پا بت ے وم مت تکک 15000 رہ ےکی 
رما کا رٹ کر کدرا ںکووا شیک مین خر بو نے کے ےکن م ہو؟ 


عمل: قرم 1 :یل : یہاں ہم ال زد اور ودک شرع ہا ے ہیں: سوددہ ت ے جوأسے ۱5000 علاوہ 
واشنک مین خر یر نے کے لئ درکار ے ہیں الو ںکی تعرا مر لا - 
pnr 5 ٩‏ 
ا 
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جال اکل زر=م سا لو ںکی تغراو= و سوری‌شرت = ۲ اورساووسوو- ات 


یہاں | ل زر=15000 رہ پے 
دنک ین خر بیرے کے لئ رود رک ررم-19000 
اس لئ ا سکوسود لین +وگا15000- 19000 
407ر ے 
الو ںکی تخ راوج بتک 15000 رو عکرنامیں = « 
8۶ کش« سالول میس 15000 رو چول مسووت [ 

58 _ ر 

: 100 
اس ے2001 - )1( 


ںا او ںکی رادار سور کے درهیا نایک و تا ےا 8 الاک شرح ے 15000 دیول کی سر اکر یکی جاۓ- 
یں وو رت علوم کر بی ےننس یل سود4000 رو ےا کل ۱۱ 14000 ر کت میں حوصل ہوگا۔ 


Rw ۶ 4000 = 1200‏ 5۵ 2 
رم2 :سوا ل کال : (2) کل کر نے ین اکل ہوتاہے۔ 
1 4000 
3 سس - و 
3 1200 


رم 3: رال و لک 3 = ۴ اور ایک سا لکا ایک ترا 4 ہت ہوتا سے اس لئ سره م3سال اور 4 ہی بعد 
واشنک هن خر یرتا ے۔ 

کیا آپ نے مندرجہ پمال می جوفر کیا تھا ا کا اندازہ لگا کے ں؟ م ہے ما نکر کے ب نک سودکی شرر اس 
مز تک یسلچ مد تک یں مووک کسی بر مو چ تذل فا رل سکع لب 
بھی ما نکر چلنا ہو کہ ج بتک سد رکے پاش بر رم سآ ما دنک شی نکی تست لبق ۔ 
ال 3: یک نا در پاش مہا کسام جل ہوۓ در یا کےکنارے موجدددوشہروں کے درمیا نک فاصل پاچ لول میں 
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ےکر ےم فاصل وه با کے الف بو کھفٹوں یس ےکر ےار ای کی giye 2km/secs li)‏ 
ہر ےہ و کے ال میس ناو ی رف سعلوم کے ؟ 
عل قرم و :نکیل :ہم در کی رفراوردوشگہوں کے یمین فاصلہ ےکر نے میس لی کیا وت کے بارے میس جا سے ہیں 
یں ہر ے ہو کے یں نا کی رق رمعلو مک کی ے۔ 
گا ضیا لی کل :ان یچین کی تار گیا وت :اور کی یفاص دے۔ 
ٹب دب (1) 
بان کے دوجو ->درمیان فاصلہ ل 
دریای رفار- تاو یرف یاو حالف ما حت ہو کے نا کی ال رف موی _ 
کیو لک یسا کےخلاف چا ریا سب 
ال_2 سا کگظاف او رقار ارتا )2( 
با لاف ج2 ہوۓ دوشرول کے درمیان فاص 6 گند س رن ےد 
ال ے(1) لها لمات دم 6= ر (م) 
ہا کےساتھ عل وقت در کی رقر ناک رشا رس کر موی _ 
ان 2 SS lS‏ رفارت Km/h=‏ (2+) 
وی فا صلل ہا کے س تیر کے میں 5 کین یں ےک ری ےا لئے 
(وہں ےق 6G)‏ 
(2) اور (3) سے لها ل وتاج 
(2-) 6 = (2 +5 (4) 

رم2 کل معلو مکنا :رن میں کپ کر و2 2= ھا »وتاب 

ترم 7:3 جما لی :کیو ںکہدد ‏ داش روپ ن کی مقر 22km/h‏ 

رکودہ بالا تال لک چان ہی کہ دد یا کی شاد رجگ ای کل رتت کنارو ں کی طرف ہہ کے ببتا ہے جب 
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ٹس زی ےنا وکمناروں سے شرو کر سے اورددیا کے تج لت ے جب با بی ضز لکی طرف ین ےن ا کی رقار 
م وجانی ے۔اس لے در یا کے یچ ورور یا سکن دبا ۴ رفا ر یں فرق ہوتا ہے و لک بددد یا کےکنارے ر 
تم وت کے لے بو سے اس لے رف رک فرقی »تم مرت کے کے اش انلدازہوگا۔ اس لئے مورا رقف کے علاوہ 
ای کا درمیان کنزهه نات بھی نا کی ال رقا ا انداز مون ہے۔ ہم کی مان 2ب ںکہ از 
بہت وا موتا ے _ 

ال لے پ فی کرت ہیں 

1 دریااورنا دی رفا رمو یا ہے 

2 وا کی رک اوتا اوردر یا کے درمیا نکی رگ رکو اظ را ترا زکر و ہے ہیں۔ 

زور الا خروضا کون ریس ر کے ہو کے یں م ر سے مو -2 اہی میس نا کی رق رمعلو مک فی سے چنیا م او یار 
سوالول یں کے که کراس کم شک سوالو لک گر نے مین 3 رم ہو تے رل : 

1 ایل :تمالم سل لاک با تک سوال کل رز یادها ہوتاے۔ ملق چ ۰۷0۱ 1) 
f)‏ کہلا تی ہیں ال میں مما ری متعلقہ زر یبال ےکی یاف صلراوزتر رواپ و ل یں تم دومری چ زی 
بے راستت کا ذرقی ی رقا ر وی رہاظ ران دا زکر و تب یں نو سوا لکوک لکرن بت شک ہوجاے۔ دہ جز یں کم قر 
اندازکردپے لتاق چ یں بابلا ہیں - 

رچھمر ایا تاک ایی الیک سےز یاد ہر یاضیالی ما وگل با نکر ے یں - 

2. کل :ہم پر مسب یتو یک استما لک رک رقم 1 یر ایا وال کر کے مس لک لاو مر لیے یں - 


3ا هکت بکترم د مس ے ل لک مطلب ہے ال عبر سوال کےسیاقی وباق س ۔ 
یہاںآپ کے لے بر شقیوں ہی ںآ پ عپارکی عوالات کے کل میں شائل اف ا مکی هل جا کر نے کے کے ناور 
پالا انرام من رجز ل ما لک لک ر کر سیت ہیں 


۸2.17 
منررجزل راك ستل یس صاف طور بیان کہ رکوره پا اثرام 1 اور 3 کے دوران متلق اور کم متام یں 
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() یں )کیاہں۔ 

1 فرش کے اک تک مات کے لئ ای کو زک ضرورت سیر 2 2000 روپ ہت ہکا ے 
ر کن سے یا 0 و ۓ میں ریق ار ری کو ےر م٠‏ کمک استعا لکرن بات 
ایا هگراییدینا بڑ ےک کی کے کیو خر یرتا زیادوستا سودا ہوگا۔ دور ے طرف اگ رٹ کوصرف 
ایک ی رس استعا لکنا ہوٹ وکراۓ پر ینا ال کے لے ستا ہوک لول کی وه آخراو با ے جس کے بعر 
اہ کو رر بنا ستا ہوگا_ 

2 ان ایکا راک مقام ۸ سے شرو کر کے 40 کومیطریگنشی رقا ر سے مقام 8 کی طرف روان موی ے 
ی ونت ایک ووسر ی کا رهام 8 سے 30 کلومیٹ ری کمن کی رار ےم زک نی موی متا م8 کی طرف روان ہوٹی 
ےار ۸او رڈ کے ورم ن100 کلومیٹرک زا صلہ ےا کت وت بعروولوں ایک دوس بسن 1 

3 ان دکا زین Di‏ 3.84000 وٹ اور نان کے چا رو ں طرف ا لک راسترلف بہادا رک ے۔ پش 
گر مو سے ووز بین کے ھا روں طرف فاصلہ 24 کے بیس ا ارتا ےآ دوس رقا ر سے ز بین کےا روک روکھوم 
رات 

4 اہ کک نہ نکہینوں جن میں پا ی گر کر نے وا لے بی رکا استعما ل گنوج مک یکا او بل 1000 روا دا کرت 
ہے اورشکنینوں میں ای گر مر وال ی استھالل وتان میں اوسطا 1 1240 رو کے »وتاب _وا ر 
یا تھا ل کر کا خر رو پٹ یکمن ے_ ایک دن میں او سا ہی کت کن تال موتا ے۔ 

(Some Méthematical Models) ضا ال‎ 9 :A2.3 

اتف جمارے مط ال کول با بھی نی بی نی اس ین دشن ٹیش مطالعہ یئ کے ٹین ار ام یس ایک اور 

1 اضافرنے جار سے ہیں اور ہم ے <1010 1ہ تا نوی شک ول کل ے ہا ریم رادکیا ے؟ آ یئ د 9 51 

سل نرگ س ما اژل اول کر نے جا ہے جواب دیا ہو چو شیش 72 دور ہوں _ بت ے دور 

جوابا تک جا کے ا ط ربق واورضرورت پڑنے برا کی کل میں نط رخا تیر بی ا کون نون کل کیت ہیں۔ ىہ 

موژ نگ میں بہت |ام رم ہے ۔ کم انس زر مک تارکاں 2“ 
پیل ہم ایک ال لت ہیں جہاں ہیں تافو شک کے بعد ما ڈول می ت مھ مرن ےکی رور تکس ہوٹی۔ 
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مال 4: ف ےآ پ کے پا ل6 لااو :<5 چو ا ای کہ ےآ پ ال فش بر ««30 شع وا مرح موز اک 
بل کنا جا سے بل پک وکت ٹاملو ںکی ضر ورت ہ وگ ؟ الک ایک ر فا موزل کرک ل کے _ 


تل :نکیل :ا لکن لکرنے کے کار کےرقہ غو رکرن ےکا 0 کیک 6ے اس 
6 
3 


لے پ مکھرہ فش می کر وک لپا کے اتر 20 م یل کر کت یں( شکل 1 مه را ) 





0 





1 3 ك0 

کیو لک هکره کی چوڑائی دمیٹر سے اس 2 م 16.67= ہت کامول مین 6× ٹائل ف کر بل کول 
e 0.2 5-48-02 150.3-8‏ دا ےچ ر یل یں ک ےکی حص تلو کو رال ر 
کے بع رال چ کے NA‏ جوز ال چٹ یلوں وی ون ت موک 02ے جیا یکی ای سی 
3 ےآ د ہے حذیاددہے۔اس ےم تیلو ںکودو برا رتحموں میں نے کر بائی جےجموں میں ف ٹک لک کے ہیں _ 

یافیا کل :مار ےپ ے۔ 

رز کے رق کے تیلو ی تعداد (جوژ ال کےس ات نا یلو ںکی نعداد × ال کے اتر لول کی تع راو ) - ٹاکیلوں 
یکل تعداد 
کل :یمام نے او کہا ےک بسانت لک تحداد0د ے اور چوڑائی کےساتھ 16اس _ می ںآ خر قطا رکے لئے 
وگ رر سان تام مرو ںگو(1) کے ی و (20x16)+20=320+20=340‏ 
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تر جما لی شود کے لے سس 0بد نائیلوں 00 

3 ول نی 1100 3110:ص زگ سآ پکاراج ست ڑیپ سے ان لول کے بد ے یل ہے اور 
ایل ا نے کے لے ک ےکا جوا ی ےکا رو سل سان کے بنانے میں بر پا درو سے تھے اس تح رادا داروم دارآ پ کے 
مرک کے بش ری وکین اس کے ے ہیں مساودات(1) کی تم مک فی ہوگی ۔ااس ےآ کون او لک تدادکا ایک رف 
آئیڈیا ہو جا کاس کے ی پر رک جا میں گے۔ 

آیے اب ایک دوس ری صصورت مال رگ رک ے بل - 
شال 5 میں افو ا ستحدہ(7ا) کے 191 مم یما نک نے ایک ار ارنامہ روط _ ای ار انام می عما نک نے 
اس جات باتفا کیاکسال 2015 مک نز ق کے برشا نے اکل کے جا ہیں ۔ مہ زا ےکی ترق نشا کہا تۓ ۔ اس 
مش ایک نشا نے( ہم )کی مسادا تلوف رڈ دینا۔ یٹ ےکر نے کے ل ہکا سکول( انش تک ےل 
کیاکی ایک ین با گیا اور دہ تھا: 

2 اور کیو نک تا ان وی اورکا کم مینست کیو لک بر وتان ن بھی اس اقا نام پوت کے ے_ 
ال لیے اس تس کو “بتر بنازا اس کے کے ضروری تاد چرول ۸2.1 میس ان ن صل کول کے اعداد وشار سے گے ہیں 
ول ابت دای ( اتر ی )ا کولوں میں دا لیا۔ 


رول ۸241 
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1997-98 43.5* 
1998-1999 43.5* 
1999-0 47 
2000-01 4377 
2001-2002 44.1* 





* ےمم ایارک اع راوث رل 

Web page Deptt. of Education (GODEductional Statistics: LS 
ا نآ زو ںکواستعا لکمرتے ہو ے ر یإضیافی طور ری بیان ہک ر اتمری ا کول یسک کیوں کے دا غ کا تقا سب مس شر‎ 
_ سے باعتا ےا ی سا لکا یی یلم کیو ںکا داخل ہ57 ہو ہا ےک‎ 


کل :پل ہم اس سب لاور ی سک کل می تب ب 2 ۔ 


قرم :کیل : رول دہ ۰1991-2 1992-93 وب وسا لوں یں واخلوں کے پارے میں بتا تا ےکیو لکیام 
یی سال کیش رو میں ہی سکول میں دا لیے ہیں اس لئ سال 1991ء 92 کک یں رخ شک ےک لڑکیوں 
کان صد ج اتم ری ا کول میں داغل مق ہیں سا سی شر سے م با ےل شر سے جدول ۸2.1 وکا گیا ہے۔ اس 
لئے الو ں کی تخرادا جم ے کون ے۔ال۔ 
(ا سی بی ایک صورت مال جب چم 8% سالا کی شرح ےن سا لکا سو محلو مکرتے میں سس میں اس ےلو فرش تس 
مت اوه ٹن سال 1999 ے 2003 کل ہیں با 2004-2001 تک - جو چام ے انس مش وہ سود شر ۷22ئ0 
ہے ) بیہا کی ہم ال کالم 1991 کے بع کس بڑ سے ہیں اور اہی م 1991 کے بع رگ ر ے الو ںکی تخراواور 
واغلوں میں مواز رک کر کے ہیں۔ اس ے 1991 کو0 سال لیت ہیں اور 1992 کو 1 سا لکیو لک 1991 کے بعر 
2 کک 1 سا لگزر چا ب-ای‌طرن سے یم 3 کے لے 2ہ 1994 کے لے و وفیره لت ہیں الم اب 
جرول ۸2.1 چرول 2 یر دجگی۔ 


201 9-0 


368 ربا 
جرول ۸2.2 
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6 43.5 0.3 


43.5 0 
8 43.6 0.1 
9 43.7 0.1 





1 سے 1992 تک اک سال کے رکآ خر میں واخلو ںکی تقرارة 0.7 ی ی 41.9 ے2 42.6 
ان دوس کے ال کے1 خر میں 42.6 ے42.77 مور پالا چرول سس سا اون ی تخراواوریٰ صد کے درمیان اک 
گام تلن ټی محلو م کر کے ین اضاف مال ہے تصرف یط اور 10 دب سال یل اضاف بت زیادہ ہے ۔ ان قرو لک 
داش 04 +0.1 +0.2+0.2+0.1+0.3+0+0.1 +0.1 +0.7 

0.22 ٦ےہ‏ ے 9 وک راخ سول کےساتھ 0:22 ص دک تست ون 

راشای :تم ریف کیا جکرداظ ق صال 2د ٥‏ کشر کسوس دهد ہیں۔ 

اس سال سن صرراغل-و 9+0 1 دوم سال me‏ "= 0.22 + 0.22 +41.9 

-22 ورجبو 4۱ اورتیسر‌سال ج فی صردا غے 0.22 بد +41.9 =0.22 +ودم + 0.22 +419 

ال لے :دوس سال میں ی صددا ےا ,جک لے .>0 419 رن 

اب ںان الو ںکی تایاور میس دا ل0 کپ جا بل ال سے یں 

مساوات یں × کی تر رعاو مک ی موی 0.22x‏ +9. 50-41 


50-419 81 


ترم 2ل زم کو کے ےک کر یں اکل ہے 35۹ رر ںےہ 038 
ترم 7:3 ا :کو ںک مالو نک تعدا ایی ی عدد:اس ما مرد سے لیس باس لے داض ای 


ف صرقرارۃ 50 کک 97-2028 +1991 ی2028 کک موک _ 
یار سوالات ٹیل تم اک می ںہتک رک جاتے ہیں کیو ںک ہم اسل زنر یکی صورت حال سے ووچا ہیں ۔ اس 
یں ناس حدکک یق ال صو رت مال سے مطارہشت کی ے۔ 
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ترم 4: تافو و یی :آ ہے ہا کے ہی کہ فا رمولہ(1) یقت نز دیک سے ۔آ یے فارمولہ (1) کا استعال 
6 4 ہو ے بل سےمعلوم سا مو ںکی تہ رو ںکو مو مر ے ںاوراک موازنہ یتلوم فررول ے ال نکا رن 
علو م کر ےکر میں گے بی میں جدول 3.4 ھ یں د یل - 


جرول2.4 ۸ 





جیا آپ‌منررچرز بل چرول شش کے کےا ا ز0 شس دک پر هلق رولیت کے دا 
7 کلم ہیں جس ےرت 3ے 5 سال تک بو کا ے یو نکر سال اضافہاصل میس 17 سے بن ہم ےکر کے 
ب سکہ یفرق تال قول ے اور ہی ںکک رک جا میں ۔ ایی عالت غن(1) ما راراضال موڈل ے۔ 

فرش نیچ ہم مہ ےک سے ہی سک ہت بک ہے اورگییں اس موز لکوم زی تسه پچ ہیں تدم 1 کک والیں 
جانا ہوگا یلک اورمساوات(1) کو بد لے یئ ال اکر ے ہیں 
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رم1 یل و م ا بتک یف شک ے ہیں کر رم سو ےب 2 رک ہیں سکن ا بب م مل یکم 
کے کے لے ایک اصلا یکم رک تار کر بل ان کے لئ پر فا مفلطبو لک رمیا تم تلم زل - یسب 


10 


غلطٍوں کا درمیا نم کا ت ر ےم ا کے فارمولہکی 2 کرت ل 
ر ماضیالی کل :7یئ اب ہے ناطیوں کے درمیا تک( )میں دتۓ گے فی صرداغل رتسگ کم یں۔اس لئ مارا 
کہ اگیافا ر مول ے- 

×=41.9+0.22x+0.18=42.08+0.22×‏ ومیں سال سی صدداخلہ 1 < ۰ کے -3(2) م مناسب 


مایق سے مساوات(2) کی تم مک ر یں × کے ےک ادات موک 
50=42.08+0.22x‏ )4( 


0.18 


گرم 2: ا 001 کی ر کے لے کل ر کے یں اک »وتاب 
_ 7.92 _ 50-42.08„ 
W2 022‏ ۵ 


دم 3 جمانی :یس کہ 6ہ اس 2 بائھری اول میں لڑکیونں کے راغا 0 5 کک سال 
1991+36-7 م 7 کے کے 

ندم 4: ول لو یی :اک بار تچ رفارمولہ(3) کے اضعا سے لاق رو ںکا اصل تز روں سے مواز یکر ے 
ہیں چ دول ۸2.5 میلمواز نو یاگیاست: 


30 





جرول۸2.5 
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آپ که نکر (3) کے ذر بھی ہی قد رہ (1) کے ی ترو لک ہہت کل رول زیادهقریب 
ہیں -الحالت میں فلطیو لک درمیان 0 ہے - 

اعلے الوم روک دقن اس لے ادات (3) جا درگ ریا ضیالی کل سے جس ے یں سالول اور 
کل داخطون کیوں کے نی صرواغلوں کے درسیا ایت ریا ضیا یق متا ے۔م نے ایک یافیا موڈل بای ےج 
اضافہ( بژ صت )(+0۷۰۸:ج) کو با نکرتا ے۔ بور ہ پالا سورت حال میس چم نے جرب اپنایا ے وہ د یاضیا لی موڈ سیک 
کبلاتا ے۔ جم پیل موجودر باضیا ی اوزارول ریاضال موژّل یتآ یکاش کیا ے۔ مار بای‌موجوراعراروثار 
(اگھڑوں) سے پچ نوا نکر نے کے لے اورک بہت رر یاضیان اوزا ون مان و هرپ کول می لایس میں ۔ یہاں ہے 
موژل بنانے سے جہمارامقصدرآپ کے ے موڈ میک کےط ر بت ( مال کی تش کنا سے ناک رال مرعلہ کول تن کول 
گرا 

ا بآپ اک کے ار ے مالک تیمک جاک نے کے لئ ایک ال ز ندرگ یکی صو( حا کا موڈل با ے 
ٹیش یہا ںآپ کے ے ایک شال سک یکو کر کے ہیں۔ 


مه 


A2. 
7 ظط و 5 1 سس ۳ ی‎ ۰ 7 
مئ رر و و ل چرول شی 400 می کی دوڑ مل طاا مخ باس والول کے ونت جب ےد کے گے ہیں جب سے دو‎ .1 
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او ککھیاوں س شا ی ے الو ںکا وقت ےکن تاک ے ہے ایک ر فیا اول بنا سے اورا لک اتال 
کے او میک کے وق تک ید6 میس کے _ 


مړول 2.6 ۸ 





4 ولگ کاطر 3( تلالد تس 

(The Process of Modelling, its Advantages & Limitations) 

آ ہے اب تم اپنے مطال کور یاضیان بالگ کے بر الا مشالوں ہیں وکیا ے گے لو ںکو ا جاک کہ کے این مال کو 
اتنا مک ناشن کے ہیں من رکے سا تق اب تم اس عالت میں ہی ں کہ الک میں شال ادام رت 
کر کے ہیں_ 
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4 ہگ 

رم یلپ کش د د بل ۸ی مال ۱ کیل وا ےت او رشن ۸23 میس مال کے گے موڈ لک 
تیل وا نےحصہ کے د رمیا ن فر ق نو کیا ہوگا۔ثال 1 می تتام اطلا عات فو رأاستعال ہونے وال میں جب کیہ ۸2.3 دئے 
گے موڈل می ال ا یں ہے مز برا یکی ر یاضیاپی کل محلو مر نے میں ہیں روف تاتا سب یم نے اپنے پل فا رو کی 
27 گی اور یہ پا اک ییا تال ے جقنادوسراے موی طور پا کف زی ہودنا ےن جب اصمل زندگی اک صورت مالک 
موژل 0027 ے۔ بط موز لک و اکٹ تزمی مکی ضرورت ونی ہے۔ جب چم ایک ال زنرگ مت رل 
کر + وتیل میس ا چ مانا صروت درکا ر موتا سب مقا ل کےطور بر وی کے کت کے تین تو این جو رکم تک رباضل 
کا یا ]نآ سان می لکد اف ے بیان ے اک کن وشن ا ن تو انی نک ای کش راعددوشحاراور یلہا کش رانوں 
کا مطال کر کے ایا سے 

تیل میں منررچرز بل اق ام شای ے: 

هم سس یرتک مس رطس یا نکی جا ال کےطور پسب ے بڑا مقصر ہے کا کر نا ےک 
رح اور کیو کا واخ یرای ہو۔ائ لک مطلب ےکا سکول جانے وا کرو ںکا 507 اورا سکول جانے وال عم 
کیل کیو ں کا 307 داخلہہو۔ یا دوس اط ربت ہے کر کہ 507 ا سکول جانے وال کیال ہہوں۔ چم نے ان ست 
یس دوس اط ی استعا لکیاے_ 

(i)‏ معنا صر شناخت :کاک مار ےسب کے ےکوی مقدار مس اول ۲ اتم میں اورکون سے ات ر 
اٹم کہا نکواظرا ترا زکیا ہا کے _ شال کےطور ر ہما رک رار ی اسول کے واخلوں سل پیل ال ین داش نکی 
کل کان ایل کیو ںکی تحداد برا اناز + ول ہیں - یرال ے موتا ےکی زیادہ سےزیادہ 
ٹرکیاں اسکول میس داخلہبیقی ہیں بببت سے وال نت یسو ںکر ہی کے الوا ی یلو سکول میس واخ ولوا 
پا سکن ہم نے ا عض رکون رانا زگردیا کیو لک ا لک اححیت جب موف سے جب داخلہ ایک ناس ف صر سے 
زیادہ وجا ے۔ مز برا سکف رلوش کر ےمم ا ے موژ لکواورز یادہ ہیر نا کے و - 

ت یاضیال کل :ا بف کی یکتم ہے بات ان ہوئی س ےک ست کیا اور ای کےکون سے باود وروک بہ 
ات راد کن ہیں ب ہیں ال میں شائل پہلووں سان روا تکاگراف ال ووس ری مزا س ب کل 
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(خلیر) کل بی علق معلو مکنا ہوک اکم ایک مساوات موک تب ہرا ہم بو ہما ری ر ياضیای ماوات ٹیل ایک 
ر ےطا ہک ناجا ہیے۔ 
قرم 2 :کل معلو مکرنا: رب فیا یتیل لکویں .بی تلا کی معادل ر اضيا ت لو کر موک یرد چگ ہے 

جما ںآ پ اپنے ریا مکومفید پا میں گے۔ 
ترم 3 :مل کی تر جما یکرنا: ر را عل موڈل می ہوجو وترو ںکی تر با ری موب ہم وای ال 

کی کے تل کی طرف جات ہیں اورد بین ہی ںکہمستلہ می ان ند رو لک کي مطلب ے۔ 

رم :کل ما نو لی و لکنا :جیا جم نے ۸2.3 میں یکا کل میا لے کے بحرم بی جا کرت ہی ںک باعل 
یقت سے مطابقت رتاک رال ریاف نی موژل تق بل قول اگ یں تو م وا یں دور وکیل ےر مک طرف 
جاتے ہیں اوران ےم و لکوت هکوش کر ےی 

اس لش یتدم عار سوالو کات کنا اور ہا کی ولگ > درمیان نمایاں فرق سے۔ بیہموڈ لک میں ایک 
بہت اتم تم سے ارآ سوالوں می ی ہوا هل بل زد هلول میں پیک ےک اپنے جوا ب کی 
تلد ےکی ضر ورت »ول کیو ک سیل جم تآسمان ہوتاے او ہم ط ریس یش ماک لک لیے ہیں اور 
ایبا۸23 > لے مول سم نے عو رکا تھا۔ م نے اکل ۸2.2 میں اس زتی بک غلا ص دی بل یاضیالی 
موڈ لک کے اق ام ایک ای یکر ےآ تے ہیں ۔بقافولی شل کے ورم ےیل کے نر مک کم ونت وا ر ترس دما گیا 

ے۔ ییا ل کہ شرو رید ں کاس قد مکوددبارہاستما لیا اس 
اب ج بک ہآپ نے ریاضال وڈ سیک میں شال تام مطو لک مطال ھکر لیا ےآ یئ اب ال کے پھر لو نک 

مطال وک یی 

مزال ۳ متا یگیل 
۱ 1 
ل جات هه لل جا کنا( افو یی کل رینا) 
کل2 .۸2 
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ر یاضیانی موڈلی ککا دبا زت ری سای فیا طلا عات ےکا لور با ضا نع سای میس بدلنا اش 
طور ےا ی ونت ز یا د فی ر موف ے جب دوس ےڈ راح کے درست مشامد:یا ر a TE‏ مرن زر 
مو یا ہت مگ مو 

آپ‌ال بات ی تیر موں ا ریاضیا یٰ مو ڑگ ی ضرور ت کول مون ےا آ ے موزل کے 
ارو مور ہیں فرش یہر 0 کل تار اس ی(1* 0ا ) کے کے وا سا ثرا ہو نے وال ایک 
مطالکر ناچا سے ہیں ۔بم سید تھے تا کل ہنی کر ےکی کے کیو لک وال ہوگا۔ بے پیک جم اس کے موڈ کا 
انتما کر کے ہیں ین اس کے لئ یل تصو مک سبولیا تک ضرورت مون ے ج وکن ”گی ہوک ے۔ اس لئے 
یال بر باضیای موڈ لیک »بت زیادہمفیدخابت ہو لی ے_ 

فش کے م جاننا ا سے ہی ںکہ 5 سا بع ہیں کلت ری الولو ںکی ضرورت ہوگی جب جم ال مس ہکوصرف 
راشای موڈ لیک سے پیم نکر سک ںای ط رح مرف م ولیک کے بی زر سا ننمداں بہت تیب خریب چزول 
کے وجول شرن اک نے کے ال "اٹک 

3ھ میںآپ نے دیکھاک۔ کات رط رلیقوں سے جم ووس ری ما لول کے جوا بتر بنا ےکی کوش کر کت ےکک م 
ویرک مگ کیو ںک مار ے پا ر ایا اوز زین تھے اور ایی کل زت رک می بھی ہوتا ے۔ 

اکر تم ریإضیافٰ اوزار وتاب نہ ہو ےکی وج سےکقر با جوابات ےکی ن ہوجاتے ہیں شال کے طور یر 
موڈالیک میں استعال موی موژل مماوات ان هه مو کل ہا لے کے ے رباضیانی اوزارمتیاب 
کل ہر 

آپ تر تک یی کل ع کیک ما کے موڈ لکوت بنا ےکی کوش کر کے ہیں جب تم ای اکرتے ہیں ا هبتر 
باس لے چم عا طور پراورگھی بببتکی پا و لکوزی ور لات ہیں ۔ جب تم ا اکر 2 ں ب کم ر باضیا لی مماوات بل 
او تیر کر ے میں ۔ ارک موڑل بہت سادہ ونا چا ہے تا اکا کو سا سے استتعا لکیا جا کے د ایک اعکے موڈل میں دو 
ا یں ضروری »ول پا _ 

1 دنگ تن یقت سے کنات ریب 

2ر سم ںی اتال انی ےکا جا نگ 
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ال ور نیشن کت کت انان ببہتآ سان یمان ات طاقت دراگ می کم تک فز کل صورت مال 
کوموڈ لک کل و ۓگھیں_ 

اس کی یاضیائی مو ڈگ تماما لک جو اب ے؟ نی ۔ ا یک بر بھی ہیں ۔اس کے ں یش زان 
یس رکھنا جا سے موزل اصل زندگی سک اخضا رح وردوفوں ایک بی چ کی ہیں ال ایماہی تب ی می کک 
قش جوا کے فیک چرس بار ے ٹیل جتان ے ادرو مس ک خو ےد رمیا ن فر ہوتا ےم ا قش سے رح مئر ر ے 
ی میک او نیا یک او ہد کا کے یں کان اس تما وگول کی تصویت کے بارے یس ندز ول لگا سکتے _ 

ال 2 یں مو ڑ لکواس مقر کے لئ اسمتعا لکنا ال کے لے بے با ا گیا ے۔او ران با نو کون پا درکن 
پا سے جوا کو بنا تے وقت ہم اظ ران را زگرد اس موڈ لک اسما ل ان عد ود کر بی گے چہاں اکا ا لاق ہوتا 
ها کسوس اس بل موز از ید مط گرب کے _ 


نک 
3 نصا یکتابوں س کل کے عبر سوالات ریاضالی موڈ پیک سے سط رں تلف ہیں؟ 
. فی کاب جار سول کے ر ییک شن رک ول کے انارک نے کے وق تککم سے مکنا جات ہی ںو 
تذل ایی ںا ہیں اکنا 
0 پرولل بت 
01م وش ےگاڑیاں چا تلف لالب ہیں۔ 
(ii)‏ بی جلے وا لک یل سمل رکش و رتیه وا یگاڑ ون تکار وولو کے 
ورمیان اسب 
(Summary) ~2 l7 5‏ 
اس لوٹ می لآپ نے من درج فلل چجزو ں کا مطال کیا 
1 عا ری سوالو ںوک ل کر نے میں شائل اتد ام رال 
2 مر یاضیا لی موژل بنا_-2- 
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378 ری 
اڈ لیک میں شائل ان دام جوز بی کے بای میں دتۓ گے ہیں کا مطال ہکیا: 


3. راه 


ee 





۱ پیب يہ 5 5 
4 رصا ل اف کامقصر فا ترواور بن (Limitations)‏ 
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